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Clasa a X1 -a
Solutii
1) a) Marginirea: 0< x, S A L L 0<x, <L(V)n>1
n+1 n+1 n+1 n+1

n ori

Monotonia : X, — X —ni ! —Zn: t _ 1 + 1 1 _ 1 >0
ST T &ni1vk &ntk 2041 2n+2 n+l (2n+1)(2n+2)

Deci sirul (, ) _, este strict crescétor. Conform teoremei Weierstrass = (x, ) _, =convergent,

b) lim nz(exﬂ+1 —e""): limn?.e* -(exw"‘n —1): 2lim nz(e"M‘Xn —1):
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. —x)=2limn?. -2.=
—x, (namx)=2)im (2n+1)(2n+2) 4
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2) a, :{\/nz+5n+9}:«/n2+5n+9—[\/n2+5n+9}

Deoarece (n+2)2 <n2+5n+9<(n+3)2:[\/n2+5n+9}:n+2

5
2 _ 2 n(1+]
lima, = Iim(\/n2+5n+9—(n+2)): lim 2+5n+9 (n+2) = lim n :%.
n—oo nN—o0 nN—o0 nN—o0
n® +5n+9 +(n+2) n[ /1+5+92+1+2J
n n n
3) a) A—1,= A=A = A(l,- %)= A(l, + A)(I, - A) si A°=1, =det A=1=> A=inversabil
Deducem din prima relatie: A—1, = A(l, +A)(1,—A)=(-1)-(1,-A)=A(l, +A)(1,—A)
Deoarece 1, — A este inversabild, deducem c& A(l, +A)=—1, =1, +A=-A"
b) detA=1= A=A =det A =det A*

Dar A®=1, < A-A2 =1, = A= A? = det A = det A? = (det A)’ =1
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)= 1+ A=—A" = |+ A=—A" = det(l, + A) = det(-A") = (-1)" - det A" = (-1)" - 1= (1)’
4) Fie A=(Z1 Z] , a,b,c,d eZ . Cum det(A)=2=ad —bc =2=>ad,bc au aceeasi paritate.

Complementii algebrici ai matricei Asunt numerele: d,—b,—c,a deci tot numere intregi.
Cazul 1: ad,bc= pare = cel putin unul dintre numerele a si d , respectiv b si ctrebuie sa fie par.
Dacd a,b,c,d = pare atunci ad:4si bci4 = (ad —bc):4ceea ce contrazice ipotezadet(A) = 2.

Deci cel putin unul dintre numere este impar si cel putin un complement algebric va fi numar impar.

Cazul 2: ad,bc=impare = a,b,c,d = impare deci complementii algebrici vor fi numere impare.



